
Ñåðèÿ 3. Ðàçíîîáðàçíàÿ

1. Íàéäèòå õðîìàòè÷åñêèé ìíîãî÷ëåí:
a) C4 � ïðîñòîãî öèêëà íà 4-åõ âåðøèíàõ.
b) Cn � ïðîñòîãî öèêëà íà n âåðøèíàõ.
c) Ñëåäóþùèõ äâóõ ãðàôîâ.

2. Ðàçìåð ìàêñèìàëüíîé ïî âêëþ÷åíèþ êëèêè (ïîëíîãî ïîäãðàôà) ãðàôà G îáû÷íî îáîçíà÷àåòñÿ ω(G). Äàí ãðàô
G íà 2kn âåðøèíàõ, â êîòîðîì ìîæíî íàéòè 2k ïîïàðíî íåïåðåñåêàþùèõñÿ êëèê. Êðîìå òîãî èçâåñòíî, ÷òî ω(G) = n.
Äîêàæèòå, ÷òî χ(G) ≤ kn.

3. Íàéäèòå ôîðìóëó äëÿ ñóììû
a) C0

n + C4
n + C8

n + ...
b) C1

n + C4
n + C7

n + ...
4. Âåðøèíû ñâÿçíîãî ãðàôà ïîêðàøåíû â ÷åðíûé è áåëûé öâåòà. Ïðè÷åì âåðøèí ÷åðíîãî öâåòà ÷åòíîå ÷èñëî.

Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî âûêèíóòü íå áîëåå n − 1 ðåáðà òàê, ÷òîáû â îñòàâøåìñÿ ãðàôå âñå ÷åðíûå âåðøèíû èìåëè áû
íå÷åòíóþ ñòåïåíü, à âñå áåëûå ÷åòíóþ ñòåïåíü.

5. Èç êàðòîíà ñêëååí êóáèê. Äâîå èãðàþò â ñëåäóþùóþ èãðó: çà õîä ðàçðåøàåòñÿ ñäåëàòü ðàçðåç âäîëü ëþáîãî
ðåáðà, êîòîðîå åùå íå ðàçðåçàíî. Ïðîèãðûâàåò òîò, ó êîãî êóáèê ðàñïàäåòñÿ íà äâå ÷àñòè. Êòî âûèãðàåò ïðè ïðàâèëüíîé
èãðå?

6. Äîêàæèòå, ÷òî â ãðàôå åñòü õîòÿ áû äâå âåðøèíû îäèíàêîâîé ñòåïåíè.
7. ** Äîêàæèòå èëè îïðîâåðãíèòå òåîðåìó Õîëëà äëÿ áåñêîíå÷íîãî (íî ñ÷åòíîãî) ÷èñëà âåðøèí â ãðàôå, ãäå ñòåïåíü

êàæäîé âåðøèíû êîíå÷íà (íî ìîæåò áûòü ñêîëü óãîäíî áîëüøîé).


