
Ñåðèÿ 8. Ïåðåòåêàþùàÿ â êîíòðîëüíóþ

1. (Óïð) Âûâåäåòå òåîðåìó Êåíèãà èç òåîðåìû Ôîðäà-Ôàëêåðñîíà.
2. Äîêàæèòå ñ ïîìîùüþ òåîðåìû Ôîðäà-Ôàëêåðñîíà ðåáåðíóþ òåîðåìó Ìåíãåðà, êîòîðàÿ ãîâîðèò íàì, ÷òî â ðåáåðíî

k-ñâÿçíîì ãðàôå ìåæäó ëþáûìè äâóìÿ âåðøèíàìè íàéäóòñÿ k ïóòåé áåç ïåðåñå÷åíèé ïî ðåáðàì.
3. ** Âûâåäåòå èç òåîðåìû Ôîðäà-Ôàëêåðñîíà âåðøèííóþ òåîðåìó Ìåíãåðà (ïóòè íå äîëæíû ïåðåñåêàòüñÿ ïî

âåðøèíàì).
4. * Äîêàæèòå, ÷òî â k-ñâÿçíîì ãðàôå ÷åðåç ëþáûå k âåðøèí ìîæíî ïðîâåñòè ïðîñòîé öèêë.
5. a) * Äàí îðèåíòèðîâàííûé ãðàô ñ ïîëîæèòåëüíûìè ñòîèìîñòÿìè íà ðåáðàõ è äâóìÿ ôèêñèðîâàííûìè âåðøèíàìè

s è t. Èçâåñòíî, ÷òî ïðè óäàëåíèè ëþáîãî ðåáðà ñòîèìîñòü ñàìîãî äåøåâîãî ïóòè èç s â t íå èçìåíèòñÿ. Äîêàæèòå, ÷òî â
ãðàôå íàéäóòñÿ äâà íåïåðåñåêàþùèõñÿ ïî ðåáðàì ñàìûõ äåøåâûõ ïóòè.

b) *** Åñëè â ãðàôå (ñ åäèíè÷íûìè ïðîïóñêíûìè ñïîñîáíîñòÿìè) ïðè óäàëåíèè ëþáîãî ðåáðà ñòîèìîñòü ñàìîãî
äåøåâîãî ïîòîêà ðàçìåðà k èç s â t íå ìåíÿåòñÿ, òî òîãäà â ãðàôå íàéäóòñÿ k + 1 íåïåðåñåêàþùèõñÿ ïî ðåáðàì ñàìûõ
äåøåâûõ ïóòè èç s â t.

6. ** Â ñèëüíî ñâÿçíîì îð. ãðàôå ìåæäó ëþáûìè äâóìÿ âåðøèíàìè ïðîâåäåíî íå áîëåå îäíîãî ðåáðà è èç ëþáîé
âåðøèíû âûõîäèò ïî êðàéíå ìåðå äâà ðåáðà. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî óäàëèòü âåðøèíó áåç ïîòåðè ñèëüíîé ñâÿçíîñòè.
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