
Çàäàíèå 2 (íà 24.09).

9. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè âåðøèíû íåîðèåíòèðîâàííîãî ãðàôà èìåþò ñòåïåíü íå áîëüøå, ÷åì k, òî åãî âåðøèíû ìîæíî
ïîêðàñèòü â k + 1 öâåò òàê, ÷òîáû êîíöû ëþáîãî ðåáðà áûëè ïîêðàøåíû â ðàçíûå öâåòà.

10∗. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè âåðøèíû ãðàôà èìåþò ñòåïåíü íå áîëüøå, ÷åì k, òî åãî âåðøèíû ìîæíî ïîêðàñèòü â [k/2]+1
öâåò òàê, ÷òîáû äëÿ êàæäîé âåðøèíû íå áîëåå îäíîãî ðåáðà èñõîäèëî â âåðøèíû òîãî æå öâåòà ([x] îáîçíà÷àåò öåëóþ
÷àñòü ÷èñëà x).

11. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè â íåîðèåíòèðîâàííîì ãðàôå n âåðøèí è n − k ðåáåð, òî â íåì êàê ìèíèìóì k êîìïîíåíò
ñâÿçíîñòè.
12∗. Â íåîðèåíòèðîâàííîì ãðàôå 2n âåðøèí íåò öèêëîâ äëèíû 3. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî ðåáåð â íåì íå ïðåâîñõîäèò

n2, ïðè÷åì îöåíêà n2 äîñòèãàåòñÿ.
13. Ñóùåñòâóåò ëè ïëîñêèé ãðàô, â êîòîðîì ñòåïåíè âñåõ âåðøèí ðàâíÿþòñÿ 5?

14∗. Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîì ïëîñêîì ãðàôå åñòü âåðøèíà ñòåïåíè íå áîëåå 5.

15. Äîêàæèòå, ÷òî íà âñåõ ðåáðàõ è äèàãîíàëÿõ ïðîèçâîëüíîãî âûïóêîëîãî (2n + 1)-óãîëüíèêà ìîæíî ðàññòàâèòü
ñòðåëî÷êè òàê, ÷òîáû ñóììà ïîëó÷èâøèõñÿ âåêòîðîâ ðàâíÿëàñü íóëþ.

16∗. Äîêàæèòå, ÷òî íà âñåõ ðåáðàõ è äèàãîíàëÿõ ïðîèçâîëüíîãî ïðàâèëüíîãî n-óãîëüíèêà ìîæíî ðàññòàâèòü ñòðå-
ëî÷êè òàê, ÷òîáû ñóììà ïîëó÷èâøèõñÿ âåêòîðîâ ñòàëà ðàâíÿëàñü íóëþ.


