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41. Â ãðàôå 2000 âåðøèí, ñòåïåíè âñåõ íå ìåíüøå 1000. Äîêàæèòå, ÷òî â ýòîì ãðàôå åñòü ñîâåðøåííîå ïàðîñî÷åòàíèå.

42. Â øåðåíãó ñòîèò mn + 1 ÷åëîâåê. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ëèáî m + 1 ÷åëîâåê, ñòîÿùèå ïî ðîñòó ñïðàâà íàëåâî,
ëèáî n + 1 ÷åëîâåê, ñòîÿùèå ïî ðîñòó ñëåâà íàïðàâî.
43. Äîêàæèòå, ÷òî â äåðåâå åñòü ñîâåðøåííîå ïàðîñî÷åòàíèå, òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ïðè óäàëåíèè ëþáîé
âåðøèíû â îñòàâøåìñÿ ãðàôå ðîâíî îäíà êîìïîíåíòà ñâÿçíîñòè ñîñòîèò èç íå÷åòíîãî ÷èñëà âåðøèí.
44. Â ñâÿçíîì ãðàôå 100 âåðøèí è äëÿ ëþáûõ k ≤ 50 âåðøèí íàéäåòñÿ íå ìåíüøå, ÷åì 2k âåðøèí, ñîåäèíåííûõ ñ
îäíîé èõ ýòèõ k. Äîêàæèòå, ÷òî â ýòîì ãðàôå åñòü ñîâåðøåííîå ïàðîñî÷åòàíèå.
45. Â ñâÿçíîì ãðàôå ñòåïåíè âñåõ âåðøèí íå ìåíåå äâóõ. Äîêàæèòå, ÷òî â íåì ìîæíî óäàëèòü äâå ñîåäèíåííûå
ðåáðîì âåðøèíû áåç ïîòåðè ñâÿçíîñòè.
46. Äîêàæèòå, ÷òî èç ëþáîãî äâóñâÿçíîãî ãðàôà, ñòåïåíè âñåõ âåðøèí êîòîðîãî áîëüøå äâóõ, ìîæíî óäàëèòü âåðøèíó
òàê, ÷òîáû ãðàô îñòàëñÿ äâóñâÿçíûì.
47. 30 ñòóäåíòîâ ñòîÿò â î÷åðåäè â ñòîëîâîé. Âðåìÿ îò âðåìåíè êàêîé-íèáóäü ñòóäåíò ïåðåïðûãèâàåò ÷åðåç ñâîåãî
ñîñåäà (ïåðåïðûãíóòü ñðàçó ÷åðåç äâóõ îáåññèëåâøèé îò ãîëîäà ñòóäåíò íå ìîæåò). Ìîãóò ëè îíè âåðíóòüñÿ â èñõîäíîå
ïîëîæåíèå ðîâíî çà 2007 ïðûæêîâ?
48. Íà êëåòêàõ òàáëèöû 4× 4, êðîìå ïðàâîé íèæíåé, ðàññòàâëåíû (ñëåâà íàïðàâî â ñòðî÷êàõ è ñâåðõó âíèç) êâàäðà-
òèêè ñ íàïèñàííûìè íà íèõ ÷èñëàìè 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 15, 14. Ðàçðåøàåòñÿ ïåðåäâèíóòü íà ñâîáîäíóþ
êëåòêó êâàäðàòèê èç ëþáîé êëåòêè, ïðèìûêàþùåé ê íåé ïî ñòîðîíå. Ìîæíî ëè ñ ïîìîùüþ òàêèõ îïåðàöèé ïîìåíÿòü
ìåñòàìè ÷èñëà 14 è 15?


