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57. Ïðîâåðüòå ñîîòíîøåíèÿ äëÿ ýëåìåíòàðíûõ ïðîèçâîäÿùèõ ôóíêöèé: à) sin2 s + cos2 s = 1; á) (1 + s)α(1 + s)β =

(1+s)α+β ; â) exp(ln((1−s)−1)) = (1−s)−1; ã) ln(1+s) = s− 1
2s2 + 1

3s3−· · ·+ (−1)n+1

n sn + . . . ; ä) ln((1−s)α) = α ln(1−s).
58. Äîêàæèòå, ÷òî ñòåïåííûå ðÿäû a1s + a2s

2 + . . . , a1 6= 0 îáðàçóþò ãðóïïó îòíîñèòåëüíî îïåðàöèè êîìïîçèöèè.

59. Íàéäèòå ïðîèçâîäÿùèå ôóíêöèè äëÿ ïîñëåäîâàòåëüñíîñòåé: à) 1, 2, 3, 4, 5, 6, . . . ; á) 1 · 2, 2 · 3, 3 · 4, . . . .

60. Ïóñòü A(s) = a0 + a1s + a2s
2 + . . . . Íàéäèòå ïðîèçâîäÿùèå ôóíêöèè ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé à) a0 + a1, a1 + a2, a2 +

a3, . . . ; á) a0, a0 + a1, a0 + a1 + a2, . . . ; â) a0, a1b, a2b
2, a3b

3, . . . ; ã) a0, a2, a4, a6, . . . .

61. à) Ïóñòü an � ýòî ÷èñëî ñïîñîáîâ âûáðàòü èç n ýëåìåíòîâ íàáîð èç r ýëåìåíòîâ, ïðè÷åì ðàçðåøåíî áðàòü
1 ýëåìåíò íåñêîëüêî ðàç, à ïîðÿäîê íå âàæåí. Íàéäèòå ïðîèçâîäÿùóþ ôóíêöèþ äëÿ ýòîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè. È
íàéäèòå ôîðìóëó äëÿ an. á)À åñëè êàæäûé ýëåìåíò ðàçðåøàåòñÿ âêëþ÷àòü â íàáîð ëèøü ÷åòíîå ÷èñëî ðàç?

62. à) Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò ëîìàííûõ, èäóùèõ èç òî÷êè (0, 0) â òî÷êó (2n, 0) øàãàìè (1, 1) è (1,−1)? á) Ïîêàæèòå,
÷òî ÷èñëî ëîìàííûõ, èç (0, 0) â (2n, 0), ïåðåñåêàþùèõ ïðÿìóþ y = −1, ðàâíÿåòñÿ ÷èñëó ëîìàííûõ èç (0, 0) â (2n,−2).
â) Íàéäèòå ÷èñëî ëîìàííûõ èç (0, 0) â (2n, 0), íå îïóñêàþùèõñÿ â íèæíþþ ïîëóïëîñêîñòü.

63. à) Ïîñ÷èòàéòå ÷èñëî ñïîñîáîâ ðàçáèòü n-óãîëüíèê íà òðåóãîëüíèêè, íå ïåðåñåêàþùèìèñÿ äèàãîíàëÿìè. á) Ïî-
ñ÷èòàéòå êîëè÷åñòâî ñïîñîáîâ ñîåäèíåíèÿ 2n òî÷åê íà îêðóæíîñòè n íåïåðåñåêàþùèìèñÿ õîðäàìè.


