
Çàäàíèå 3.
CS 17. Äàíî èçîáðàæåíèå ïëîñêîãî Ýéëåðîâà ãðàôà (ñòåïåíè âñåõ âåðøèí ÷åòíû). Äîêàæèòå, ÷òî ãðàíè ýòîãî èçîá-
ðàæåíèÿ ìîæíî ðàñêðàñèòü â äâà öâåòà â øàõìàòíîì ïîðÿäêå (òàê, ÷òîáû ñîñåäíèå ïî ðåáðó ãðàíè áûëè áû ïîêðàøåíû
â ðàçíûå öâåòà).

CS 18. Â ñèëüíî ñâÿçíîì îðèåíòèðîâàííîì ãðàôå (èç êàæäîé âåðøèíû ìîæíî äîáðàòüñÿ â êàæäóþ) ó êàæäîé
âåðøèíû âõîäÿùàÿ ñòåïåíü ðàâíà èñõîäÿùåé. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñâòóåò öèêë, ïðîõîäÿùèé ïî êàæäîìó ðåáðó ðîâíî
1 ðàç.
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CS 20. Äàí íàáîð íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a1, a2, . . . , an (íå îáÿçàòåëüíî ðàçëè÷íûõ). Ïóñòü bk - êîëè÷åñòâî ÷èñåë â ýòîì
íàáîðå, íå ìåíüøèõ k. Äîêàæèòå, ÷òî
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CS 21. Â êëàññå ïîðîâíó ìàëü÷èêîâ è äåâî÷åê. Êàæäûé ìàëü÷èê äðóæèò ñ ÷åòíûì êîëè÷åñòâîì äåâî÷åê; Äîêàæèòå,
÷òî ìîæíî âûáðàòü ãðóïïó èç íåñêîëüêèõ ìàëü÷èêîâ òàê, ÷òîáû ñ êàæäîé äåâî÷êîé äðóæèëî ÷åòíîå ÷èñëî ìàëü÷èêîâ
èç ýòîé ãðóïïû.

CS 22. Â ñèëüíî ñâÿçíîì îðèåíòèðîâàííîì ãðàôå (ñèëüíî ñâÿçíûé ãðàô, çíà÷èò èç ëþáîé âåðøèíû ìîæíî äîáðàòüñÿ
äî ëþáîé äðóãîé) ìåæäó ëþáûìè äâóìÿ âåðøèíàìè ñóùåñòâóåò ìàêñèìóì îäíî ðåáðî, êðîìå òîãî èç ëþáîé âåðøèíû
âûõîäèò ïî êðàéíå ìåðå äâà ðåáðà. Äîêàæèòå, ÷òî â òàêîì ãðàôå ìîæíî óäàëèòü âåðøèíó áåç ïîòåðè ñèëüíîé
ñâÿçíîñòè.
CS 23. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ïðîñòîé ñâÿçíûé ãðàô G èìååò ðîâíî äâå âåðøèíû ïðè óäàëåíèè êîòîðûõ, ãðàô íå
òåðÿåò ñâÿçíîñòü, òî G � ýòî ïóòü.

CS 24. Äîêàæèòå, ÷òî èç ëþáîãî ãðàôà ìîæíî âûêèíóòü íå áîëåå ïîëîâèíû ðåáåð òàê, ÷òîáû îí ïðåâðàòèëñÿ â
äâóäîëüíûé.


