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CS 41. Â ãðàôå 2000 âåðøèí, ñòåïåíè âñåõ íå ìåíüøå 1000. Äîêàæèòå, ÷òî â ýòîì ãðàôå åñòü ñîâåðøåííîå ïàðîñî-
÷åòàíèå.
CS 42. Â øåðåíãó ñòîèò mn + 1 ÷åëîâåê. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ëèáî m + 1 ÷åëîâåê, ñòîÿùèå ïî ðîñòó ñïðàâà
íàëåâî, ëèáî n + 1 ÷åëîâåê, ñòîÿùèå ïî ðîñòó ñëåâà íàïðàâî.

CS 43. Äîêàæèòå, ÷òî â äåðåâå åñòü ñîâåðøåííîå ïàðîñî÷åòàíèå, òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ïðè óäàëåíèè ëþáîé
âåðøèíû â îñòàâøåìñÿ ãðàôå ðîâíî îäíà êîìïîíåíòà ñâÿçíîñòè ñîñòîèò èç íå÷åòíîãî ÷èñëà âåðøèí.

CS 44. Â ñâÿçíîì ãðàôå 100 âåðøèí è äëÿ ëþáûõ k ≤ 50 âåðøèí íàéäåòñÿ íå ìåíüøå, ÷åì 2k âåðøèí, ñîåäèíåííûõ
ñ îäíîé èõ ýòèõ k. Äîêàæèòå, ÷òî â ýòîì ãðàôå åñòü ñîâåðøåííîå ïàðîñî÷åòàíèå.

CS 45. Äîêàæèòå, ÷òî èç ëþáîãî äâóñâÿçíîãî ãðàôà, ñòåïåíè âñåõ âåðøèí êîòîðîãî áîëüøå äâóõ, ìîæíî óäàëèòü
âåðøèíó òàê, ÷òîáû ãðàô îñòàëñÿ äâóñâÿçíûì.
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CS 48. Äîêàæèòå, ÷òî ïðîèçâåäåíèå n ïîäðÿä èäóùèõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà n!.

CS40. Â íåêîòîðîì ïîñåëêå 1000 æèòåëåé. Åæåäíåâíî êàæäûé èç íèõ äåëèòñÿ óçíàííûìè â÷åðà íîâîñòÿìè ñî âñåìè
ñâîèìè çíàêîìûìè Èçâåñòíî, ÷òî ëþáàÿ íîâîñòü ñòàíîâèòñÿ èçâåñòíîé âñåì æèòåëÿì ïîñåëêà. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî
âûáðàòü 90 æèòåëåé òàê, ÷òî åñëè îäíîâðåìåííî âñåì èì ñîîáùèòü íîâîñòü, òî ÷åðåç 10 äíåé îíà ñòàíåò èçâåñòíîé
âñåì æèòåëÿì ïîñåëêà.
CS22. Â ñèëüíî ñâÿçíîì îðèåíòèðîâàííîì ãðàôå (ñèëüíî ñâÿçíûé ãðàô, çíà÷èò èç ëþáîé âåðøèíû ìîæíî äîáðàòüñÿ
äî ëþáîé äðóãîé) ìåæäó ëþáûìè äâóìÿ âåðøèíàìè ñóùåñòâóåò ìàêñèìóì îäíî ðåáðî, êðîìå òîãî èç ëþáîé âåðøèíû
âûõîäèò ïî êðàéíå ìåðå äâà ðåáðà. Äîêàæèòå, ÷òî â òàêîì ãðàôå ìîæíî óäàëèòü âåðøèíó áåç ïîòåðè ñèëüíîé
ñâÿçíîñòè.


