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ML 25. Ïðåäèêàò, çàäàííûé íà ìíîæåñòâå íàòóðàëüíûõ ÷èñåë íàçûâàåòñÿ àðèôìåòè÷íûì, åñëè îí âûðàæàåòñÿ ñ
ïîìîùüþ ôîðìóëû èñ÷èñëåíèÿ ïðåäèêàòîâ â ñèãíàòóðå (+×,=) â åñòåñòâåííîé èíòåðïðåòàöèè íà ìíîæåñòâå íàòó-
ðàëüíûõ ÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî ñëåäóþùèå ïðåäèêàòû ÿâëÿþòñÿ àðèôìåòè÷íûìè: à) x < y; á) x = 0; â) x = 1; ã) x = c,
ãäå c � ýòî íåêîòîðàÿ íàòóðàëüíàÿ êîíñòàíòà; ä) a mod b = r; å) a � ýòî ñòåïåíü äâîéêè; æ) a � ýòî ñòåïåíü ÷åòâåðêè.

ML 26. à) Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî öåëîãî k íàéäåòñÿ ñêîëü óãîäíî áîëüøîå b, ÷òî b + 1, 2b + 1, . . . , kb + 1 �
ïîïàðíî âçàèìíî ïðîñòûå ÷èñëà. á) Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè x0, x1, . . . , xn íàòóðàëüíûõ ÷èñåë
ìîæíî íàéòè òàêèå ÷èñëà a è b, ÷òî xi = a mod b(i + 1) + 1. â) Äîêàæèòå, ÷òî ïðåäèêàò: a � ñòåïåíü øåñòåðêè
àðèôìåòè÷åí. ã) Äîêàæèòå, ÷òî ãðàôèê âû÷èñëèìîé ôóíêöèè àðèôìåòè÷åí.

ML 27. L1, L2 ∈ NP ∩ co−NP. Äîêàæèòå, ÷òî L1 ⊕K2 ∈ NP ∩ co−NP (⊕ îáîçíà÷àåò ñèììåòðè÷åñêóþ ðàçíîñòü).

ML 28. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè NP ∈ DTime[nlog n], òî PH ∈ DTime[nlogk n]

ML 20. Äîêàæèòå, ÷òî k-ëåíòî÷íóþ ìàøèíó Òüþðèíãà, êîòîðàÿ ðàáîòàåò âðåìÿ f(n) ìîæíî ñìîäåëèðîâàòü 2-
ëåíòî÷íîé çà âðåìÿ f(n) log f(n).
ML 21. Äîêàæèòå, ÷òî íåò àëãîðèòìà, êîòîðûé áû ïðîâåðèë, âåðíî ëè, ÷òî äàííàÿ ìàøèíà Òüþðèíãà ðàáîòàåò
âðåìÿ 100n2 + 200.


