
Çàäàíèå 11 (íà 27.11)

SE 80. Äîêàæèòå, ÷òî ñòåïåííûå ðÿäû a1s+a2s
2 + . . . , a1 6= 0 îáðàçóþò ãðóïïó îòíîñèòåëüíî îïåðàöèè êîìïîçèöèè.

SE 81. Íàéäèòå ïðîèçâîäÿùóþ ôóíêöèþ ÷èñëà ðàçáèåíèé íà k ñëàãàåìûõ.

SE 82. Äîêàæèòå, ÷òî (1 + s + s2 + · · ·+ s9)(1 + s10 + · · ·+ s90)(1 + s100 + · · ·+ s900) · · · = 1
1−s .

SE 83. Äîêàæèòå, ÷òî íàòóðàëüíîå ÷èñëî n ìîæåò áûòü ïðåäñòàâëåíî â âèäå ñóììû ìåíüøèõ íàòóðàëüíûõ ñëàãàåìûõ
2n−1 − 1 ñïîñîáîì, åñëè äâà ïðåäñòàâëåíèÿ, îòëè÷àþùèåñÿ ïîðÿäêîì ñëàãàåìûõ ñ÷èòàòü ðàçëè÷íûìè.

SE 84. Ïîìå÷åííîå äåðåâî - ýòî äåðåâî, âåðøèíû êîòîðîãî ïðîíóìåðîâàíû. Êàæäîìó ïîìå÷åííîìó äåðåâó ìîæíî
ñîïîñòàâèòü êîä Ïðþôåðà: âûáèðàåì ëèñò ñ íàèìåíüøèì íîìåðîì, çàïèñûâàåì íîìåð âåðøèíû, ê êîòîðîé ýòîò ëèñò
ïðèêðåïëåí, óäàëÿåì ëèñò è ò.ä. ïîêà íå îñòàíåòñÿ îäíà âåðøèíà (ñ êàêèì íîìåðîì?). à) Äîêàæèòå, ÷òî ïî êîäó
Ïðþôåðà ïîìå÷åííîå äåðåâî îäíîçíà÷íî âîññòàíàâëèâàåòñÿ. á) Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò ïîìå÷åííûõ äåðåâüåâ èç n âåðøèí?

SE 85. Äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé ñ äâóìÿ ïàðàìåòðàìè ðàññìàòðèâàþò ïðîèçâîäÿùèå ôóíêöèè îò äâóõ ïåðåìåííûõ.
Íàéäèòå çàìêíóòûé âèä ïðîèçâîäÿùêé ôóíêöèè äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè Ck

n:
∑

n,k Ck
nxnyk.

SE76 Íàéäèòå êîëè÷åñòâî ñïîñîáîâ ðàçáèòü äîñêó 3× n íà äîìèíîøêè. Óêàçàíèå: íàéòè ðåêóððåíòíîå ñîîòíîøåíèå
è ïðîèçâîäÿùóþ ôóíêöèþ.

SE77 Ðåøèòå ðåêóððåíòíîå ñîîòíîøåíèå: g0 = 1, gn = gn−1 + 2gn−2 + 3gn−3 + · · ·+ ng0.
Îïðåäåëåíèå. Ýêñïîíåíöèàëüíîé ïðîèçâîäÿùåé ôóíêöèåé äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè a0, a1, a2, . . . íàçûâàåòñÿ ðÿä

a0
0! +

a1
1! s + a2

2! s
2 + . . .

SE78 Íàéäèòå ýêñïîíåíöèàëüíóþ ïðîèçâîäÿùóþ ôóíêöèþ äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé: à) 1, 1, 1, 1, . . . ; á) 1,−1, 1,−1, 1,−1;
â) A(s) � ýêïîíåíöèàëüíàÿ ïðîèçâîäÿùàÿ ôóíêöèÿ äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè a0, a1, a2, . . . , êàêàÿ áóäåò ýêñïîíåíöè-
àëüíàÿ ïðîèçâîäÿùàÿ ôóíêöèÿ äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè a1, a2, a3, . . . ? Âû÷èñëèòå ýêñïîíåíöèàëüíóþ ïðîèçâîäÿùóþ
ôóíêöèþ äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé: ã) an = qn; ä) an = n; å) an = n(n− 1); æ) an = n2

SE79 Âû÷èñëèòå ýêñïîíåíöèàëüíóþ ïðîèçâîäÿùóþ ôóíêöèþ äëÿ ÷èñåë Ôèáîíà÷÷è.


