
Ëèñòîê 7. Ìîùíîñòè ìíîæåñòâ.

1. Ïîñ÷èòàéòå êîëè÷åñòâî ñïîñîáîâ ñîåäèíåíèÿ 2n òî÷åê íà îêðóæíîñòè n íåïåðåñåêàþùèìèñÿ
õîðäàìè.
2. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé, ñîñòîÿùèõ èç öèôð {0, 1, 2} ðàâ-
íîìîùíî ìíîæåñòâó áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé, ñîñòîÿùèõ èç öèôð {0, 1}.
3. Çàäàéòå áèåêöèþ ìåæäóN×N èN ñ ïîìîùüþ ìíîãî÷ëåíà ñ ðàöèîíàëüíûìè êîýôôèöèåíòàìè.

4. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå ñåìåéñòâî íåïåðåñåêàþùèõñÿ èíòåðâàëîâ íà ïðÿìîé êîíå÷íî èëè ñ÷åòíî.

5. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî òî÷åê ñòðîãîãî ëîêàëüíîãî ìèíèìóìà ëþáîé ôóíêöèè èç R → R
êîíå÷íî èëè ñ÷åòíî.
6. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî òî÷åê ðàçðûâà íåóáûâàþùåé ôóíêöèè èç R→ R êîíå÷íî èëè ñ÷åòíî.
(Òî÷êà a íàçûâàåòñÿ òî÷êîé ðàçðûâà ôóíêöèè f : R→ R, åñëè íàéäåòñÿ òàêàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü
xn, ñòðåìÿùàÿñÿ ê a, ÷òî f(xn) íå èìååò ïðåäåëà èëè èìååò ïðåäåë, îòëè÷íûé îò f(a).)

7. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå ìíîæåñòâî íåïåðåñåêàþùèõñÿ âîñüìåðîê íà ïëîñêîñòè êîíå÷íî èëè ñ÷åò-
íî. Âîñüìåðêîé íàçûâàåòñÿ îáúåäèíåíèå äâóõ êàñàþùèõñÿ îêðóæíîñòåé.
8. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî âñåõ ïðÿìûõ íà ïëîñêîñòè ðàâíîìîùíî ìíîæåñòâó òî÷åê íà ïðÿìîé.

9. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ìíîæåñòâî íà ïëîñêîñòè ñîäåðæèò îòðåçîê, òî îíî ðàâíîìîùíî R.

5.6 Íà ìíîæåñòâå N çàäàéòå ôîðìóëó â ñèãíàòóðå (S,=), êîòîðàÿ âûðàæàåò ïðåäèêàò x = y +N ,
ãäå S � ýòî ôóíêöèÿ ïðèáàâëåíèÿ 1, N � êîíêðåòíîå íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Äëèíà òàêîé ôîðìóëû
äîëæíà áûòü O(log2 N).
6.9 Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò ñïîñîáîâ ðàçáèòü âûïóêëûé n-óãîëüíèê íà òðåóãîëüíèêè íåïåðåñåêàþùè-
ìèñÿ äèàãîíàëÿìè?
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