
Çàäàíèå 5.

28. (Àðèôìåòèêà Ïðåñáóðãåðà) (Z, =, <, +, 0, 1) à) Äîêàæèòå, ÷òî âûðàçèì ïðåäèêàò ≡c (ñðàâíèì ïî ìîäóëþ c), ãäå c �

ýòî êîíñòàíòà. á) Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî âûðàçèìûõ ôîðìóë â àðèôìåòèêå Ïðåñáóðãåðà � ýòî áåñêâàíòîðíûå ôîðìóëû, â
êîòîðûõ ìîæíî èñïîëüçîâàòü ïðåäèêàòû ≡c äëÿ âñåõ êîíñòàíò c.

29. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ïðåäèêàò, êîòîðûé íåâûðàçèì â àðèôìåòèêå.

30. Z + Z � ýòî äâå êîïèè ìíîæåñòâà öåëûõ ÷èñåë, ïðè÷åì âñå ÷èñëà èç âòîðîé êîïèè ñ÷èòàþòñÿ áîëüøå, ÷åì âñå ÷èñëà èç

ïåðâîé êîïèè. Äîêàæèòå, ÷òî (Z, = . <) ýëåìåíòàðíî ýêâèâàëåíòíà (Z + Z, = . <).

31. Áóäåò ëè èíòåðïðåòàöèÿ (N, =, <) ýëåìåíòàðíî ýêâèâàëåíòíà à) (N + N, =, <) á)(N + Z, =, <) ?

32. Áóäóò ëè èíòåðïðåòàöèè (Z, = . <) è (Z × Z, = . <) èçîìîðôíû? À ýëåìåíòàðíî ýêâèâàëåíòíû? Ïîðÿäîê íà Z × Z òàêîé:
ñíà÷àëà ñðàâíèâàþòñÿ âòîðûå ýëåìåíòû ïàðû, â ñëó÷àå èõ ðàâåíñòâà ñðàâíèâàþòñÿ ïåðâûå ýëåìåíòû.


